Ministerul Educatiei si Cercetarii

Olimpiada Nationala de Matematica 2007
Etapa judeteana si a Municipiului Bucuresti
3 martie 2007
CLASA A VIII-A

Subiectul 1. Se considera numerele reale strict pozitive z,y, z cu pro-
z—r+1  z+1

2
media aritmetica a celorlalte doua.

. Sa se arate ca unul dintre numere este

prietatea ca ry =

Subiectul 2. Se considera un dreptunghi ABC'D cu AB = 2 si BC =
V3. Punctul M apartine laturii AD astfel ca M D = 2- AM si punctul N este
mijlocul segmentului AB. Pe planul dreptunghiului se ridica perpendiculara
MP i alegem punctul ) pe segmentul M P astfel incat masura unghiu-
lui planelor (M PC) si (NPC) sa fie de 45°, iar masura unghiului planelor
(MPC) si (QNC) sa fie de 60°.

a) Sa se arate ca dreptele DN gi C'M sunt perpendiculare.

b) Sa se arate ca punctul @) este mijlocul segmentului M P.

Subiectul 3. Opt numere naturale consecutive se impart in doua multimi
disjuncte cu cate 4 elemente. Sa se arate ca daca suma patratelor elementelor
din prima multime este egala cu suma patratelor elementelor din a doua
multime atunci suma elementelor primei multimi este egala cu suma ele-
mentelor celei de-a doua.

Subiectul 4. Punctele unui cerc se coloreaza cu verde sau galben astfel
incat orice triunghi echilateral inscris in cerc sa aiba exact doua varfuri col-
orate in galben. Sa se arate ca exista un patrat inscris in cerc care are cel
putin trei varfuri colorate in galben.

Timp de lucru 3 ore
Toate subiectele sunt obligatorii



